Dowody zatozeniowe — konspekt

Tworzgc dowdd zatozeniowy wykazujemy tautologicznos¢ twierdzenia nie za pomoca tabelek
prawdziwosciowych, jak to jest w przypadku sprawdzania tautologicznosci formut metodg
zerojedynkowa skrécong, lecz za pomoca zestawu regut i praw KRZ. Ponizej: lista tych regut i praw:

Regutly Pierwotne KRZ
Dotaczanie koniunkcji (DK)

a

B
anp
Dotaczanie alternatywy (DA)
a
aVp

Dotaczanie rownowaznosci (DR)

a->B
B>a

a>B
Dotaczanie negacji (DN)
a
--a
Opuszczanie koniunkcji (OK)
oAB aAB
a B
Opuszczanie alternatywy (OA)

aVpB aVpB
-Q —.B

B o



Opuszczanie réwnowaznosci (OR)

a>B a>B

a—>B B>a
Opuszczanie negacji (ON)
--a

a
Prawa KRZ
Reguta odrywania (Modus Ponendo Ponens) (RO, MPP)

oa->p
a

B
Modus Tollendo Tollens (MTT)

oa—>PB
-B
—a

Negacja koniunkcji (NK) (jest to jedno z praw de Morgana)

~(aAB)

-aV-B
Negacja alternatywy (NA) (jest to jedno z praw de Morgana)

-(aVB)

-aA-B
Negacja implikacji (NI)

=(a->B)

an-fB
Negacja réwnowaznosci (NR)

~(as>B) ~(a>B)

aé>-B -0é>PB



Przechodnio$¢ implikacji (PI)

oa—>PB
B->8

oa—>6
Transpozycja prosta (TP)

oa->Pp

-B->-a

Zamiana poprzednikow implikacji (ZP1)
a->(B->6)

B>(a—>0)

Zastepowanie implikacji alternatywg (ZIA)

oa—>PB

-aVp
Zastepowanie implikacji koniunkcjg (ZIK)
a->p

~(an-B)

Prawo dodawania poprzednikow implikacji (PDPI)

a->6
B->6

(aVB) >6

By zastosowac te reguty i prawa musimy popatrze¢ na badane twierdzenie jako na cigg implikacji:

a; > (A > (voe. 2 (Ans > (an > B))))

Gdzie poszczegélne alfy to nasze zatozenia, beta za$ to nastepnik ostatniej implikacji.

Dokonujgc dowodu metodg wprost musimy wpisa¢ w kolejne wiersze wszystkie zatozenia i za
pomocg regut i praw wyprowadzi¢ z nich bete.

Dokonujgc dowodu metodg nie wprost musimy wpisaé¢ w kolejne wiersze wszystkie zatozenia a takze
zanegowang bete — zatozenie dowodu nie wprost. Nastepnie wykazujemy sprzecznosc.

Przyktadowe zadania.

Dowdd wprost:



(p>(g->r))>(g>(-r->-p))

ok wnpR

(p>(g->r))
q
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zat

zat.

zat.

ZPI: 1
RO: 4
MTT: 5,3.

Dowdd nie wprost tego samego twierdzenia:

NoukwhNeE

(p>(g->r))

zat

zat.

zat.

zdnw

ON:4

RO: 1,5

RO: 6,2. Sprzecznos$é 6,2.



